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   I NÚMEROS NATURALES
   ===================
   I.1 Definición y operaciones
   Cuando comenzamos a contar los objetos, los años, etc, nos hemos
   encontrado con los números de forma natural; por eso a este conjunto
   de números así aprendidos se les denomina números naturales. Se
   representan con la letra N, y son N = {1, 2, 3, 4, 5, …}
   1. Suma de números naturales
   ----------------------------
   Sumar dos números naturales es añadirle al primero tantas unidades
   como indica el segundo.
   Los elementos de la suma se llaman sumandos
   El resultado se llama suma total.
   2. Resta de números naturales
   -----------------------------
   Restar es disminuir al primer número tantas unidades como indica el
   segundo.
   Los elementos de la resta se llaman minuendo y sustraendo.
   El resultado se llama resta.
   3. Producto de números naturales
   --------------------------------
   Consiste en sumar el primer número tantas veces como indique el
   segundo.
   Los elementos del producto se llaman factores.
   El resultado se llama producto.
     4. 
       División de números naturales
       -----------------------------
   Dividir dos números naturales llamados dividendo (D) y divisor (d) es
   obtener dos número naturales llamados cociente (c) y resto ( r) , que
   verifiquen:
   D = d · c + r, donde D  d y r < d . Ej 13 : 4 da de cociente 3
   y de resto 1, es decir: 13 = 4 · 3 + 1.
   5. Propiedades de la suma y del producto
   ----------------------------------------
   Propiedad conmutativa:
     * 
       De la suma: a + b = b + a Ej. 5 + 6 = 6 + 5
     * 
       De la multiplicación: a . b = b . a Ej. 7 . 9 = 9 . 7
   Propiedad asociativa:
     * 
       De la suma: (a + b) + c = a + (b + c) Ej. (4+6)+2 = 4+ (6+2)
     * 
       De la multiplicación: (a . b) . c = a . (b . c) Ej. (3 . 5) . 9 =
       3 . (5 . 9)
   Propiedad distributiva del producto respecto de la suma:
     * 
       a . (b + c) = a . b + a . c
   Prioridad de las operaciones con números
     * 
       Si hay paréntesis, se resuelven siempre en primer lugar.
     * 
       Primero se efectúan las divisiones y las multiplicaciones y, por
       último, las sumas o restas según el orden en que aparezcan de
       izquierda a derecha.
   ACTIVIDADES
     1. 
       Indica qué propiedad o propiedades se ha aplicado en cada una de
       las siguientes igualdades:
       ----------------------------------------------------------------
       a. 
         2 + 5 + 7 = 5 + 7 + 2
       b. 
         6 + (4 + 2) = (6 + 4) + 2
       c. 
         7 · 4 · 5 = 4 · 7 · 5
       d. 
         3 · (4 +6) = 3 · 4 + 3 · 6
       e. 
         4 · (1 + 7) = (1 + 7) · 4
       f. 
         7 + 5 + 9 = 7 +7 9 + 5
       g. 
         6 · (2 + 5 ) = 6 · 2 + 6 · 5
       h. 
         (6 + 8) + 9 = (9 + 6) + 8
     1. 
       Aplica la propiedad conmutativa y resuelve:
       -------------------------------------------
       a. 
         6 · 2 · 5 = b) 7 · 4 =
   c) 7 +7 4 + 2 = d) 9 + 2 + 6 =
     3. 
       Aplica la propiedad asociativa y resuelve:
       ------------------------------------------
       a. 
         (6 + 4) + 2 = b) 7 + 4 + 1 + 6 =
   c) 2 · 5 · 9 = d) 2 · (9 · 6) · 5 =
     4. 
       Aplica la propiedad distributiva y resuelve:
       --------------------------------------------
       a. 
         2 · (9 + 5) =
       b. 
         3 · (4 + 6) =
       c. 
         (4 + 2) · 5 =
       d. 
         6 · (9 – 3) =
       e. 
         (7 – 4) · 2 =
     5. 
       Saca factor común:
       ------------------
       a. 
         2 · 6 + 3 · 2 – 7 · 2 =
       b. 
         4 · 5 – 6 · 5 + 2 · 5 =
       c. 
         7 · 3 + 2 · 3 – 3 · 4 =
     6. 
       Indica el orden que representa cada dígito o cifra en el número
       4.356.892´14
       ---------------------------------------------------------------
     7. 
       De los tres signos “=” (igual a), “” (mayor
       que) coloca en cada cuadro el que corresponda:
       --------------------------------------------------------------
    
       a. 
         9   ´7 8´99 b) 60´4 - 3´97 2´07
   c) 6 + 5´9 11´9 d) 7 5 + 2 4 + 10
     
   e) 7´92 – 6´93 0´90 f) 6´2 3´9 + 7 9´1
     8. 
       Resuelve aplicando la propiedad distributiva:
       ---------------------------------------------
         a. 
           2 · (3 + 5) = b) 7 ·(4 – 3) =
     9. 
       Resuelve sacando previamente factor común:
       ------------------------------------------
         a. 
           4·8 + 4·3 + 4·2 = b) 6·2 + 5·6 – 6·3 =
     10. 
       Calcula:
       --------
         a. 
           3.408´9 + 203 + 0´42 + 5 b) 320´3 – 219´52
   c) 2´098 · 0´507 d) 609´42 : 27
   e) 1.947 : 32 f) 0´92 ·1´6
   g) 1.428´2 + 660 + 423´48 + 0´96 h) 324´6 – 27´8
   i) 13´24 – 12´45 j) 1.842´3 – 25
   k) 2.491 – 101´96 l) 79 + 4´8 + 0´03 + 201
   m) 39´8 · 0´23 n) 39´8 : 0´23
     11. 
       Calcula:
       --------
         a. 
         b. 
           342 · 100 b) 94´08 : 10
   c) 6.702 : 100 d) 0´309 · 10.000
   e) 9´8 · 100 f) 39´5 : 10
   g) 8 : 100 h) 39´6 : 1.000
     12. 
       Calcula:
       --------
         a. 
           38 · 10 b) 942 : 100
   c) 340 · 100 d) 309´6 : 100
   e) 38´9· 1.000 f) 619´5: 1.000
   g) 0´491· 100 h) 39 : 1.000
     13. 
       Calcula:
       --------
         a. 
           709´8 – 308´92 b) 39 : 0´45
   c) 72´85 : 0´036 d) 2´08 · 60´9
   e) 74 · 100 f) 9 : 1.000
   g) 9´8 · 100 h) 9´098 · 100
   i) 39´5 : 10 j) 39´6 : 1.000
     14. 
       Calcula:
       --------
         a. 
           84´323 : 0´61 b) 0´039 : 0´43
   c) 603´4 : 0´006 d) 3´08 : 0´009
   e) 0´08 : 0´0026 f) 3´0082 : 0´034
   ACTIVIDADES DE REPASO
     1. 
       Calcula:
         a. 
           6´089 * 10 =
         b. 
           0´0975 * 1000 =
         c. 
           985 * 100 =
         d. 
           86´029 : 10 =
         e. 
           3´0278 : 100 =
         f. 
           6584´2 : 1000 =
         g. 
           26´50681 * 10000 =
         h. 
           0´035 : 10000 =
         i. 
           359 : 100 =
         j. 
           86425 * 10 =
         k. 
           351856 : 1000 =
         l. 
           25 : 1000 =
     2. 
       Calcula:
         a. 
           565´23 + 21´028 + 0´568 + 52 =
         b. 
           203 + 65´208 + 2´59 + 5 =
         c. 
           8162´09 – 509´08 =
         d. 
           594´06 – 490´98 =
         e. 
           535816´86 : 67
         f. 
           681486´23 : 36
         g. 
           0´005 : 0´08
         h. 
           0´4802 : 0´064
         i. 
           6548167 : 3´8
         j. 
           536513 : 0´71
   3. Compro 200 tornillos a 0´03 euros cada uno, 50 escarpias a 0´02
   euros/esc. y un destornillador a 7´02 euros. Si llevo 150´75 euros,
   ¿con cuánto dinero regreso?
   4- En una oficina se compran cajas de 100 bolígrafos por 52 euros. ¿A
   cómo le sale cada uno?
   5. En una librería se ofrecen cajas de folios que contienen 5 paquetes
   de 500 folios cada paquete a 60 euros/caja. En otra se ofrece cada
   folio a 0´02 euros. ¿Cuál de la dos es más barata?
   I.2 Potencias y raíces
   Potencias
   ---------
   Se define potencia de base “a” y exponente “n” al producto de “a” por
   sí misma “n” veces.
   23 = 2 . 2 . 2
   Propiedades
     * 
       El producto de potencias de la misma base es igual a otra potencia
       de la misma base con exponente igual a la suma de los exponentes
       originales. 32 · 37 = 32+7 = 39
     * 
       El cociente de potencias de la misma base es otra potencia de la
       misma base cuyo exponente es igual a la diferencia de los
       exponentes originales. 32 : 37 = 32-7 = 3-5
     * 
       La potencia de un producto es igual al producto de las potencias
       de los factores. (2 · 3)5 = 25 ·35
     * 
       La potencia de un cociente es igual al cociente de la potencia del
       dividendo entre la potencia del divisor. (2 : 3)5 = 25 : 35
     * 
       La potencia de una potencia es otra potencia de la misma base y de
       exponente el resultado del producto de los exponentes originales.
       (53)2 = 5 3·2 = 56
     * 
       Cualquier número elevado a cero es igual a la unidad. 50 =1
     * 
       Cualquier número elevado a 1 es igual al mismo número. 51 = 5
     * 
       Una potencia de exponente negativo es igual a una FRACCIÓN de
       numerador 1 y denominador una potencia de la base original y de
       exponente el opuesto. 2-5 = 
   Raíces
   ------
   Se llama raiz n-ésima de un número p al número x tal que multiplicado
   por sí mismo n veces da p. Se representa:  = x  xn = p
   Ej.  = 2  24 = 16
   ACTIVIDADES
     1. 
       Calcula en forma de potencia:
       -----------------------------
   a) 62 · 6 · 63 b) 70 · 5 · 56
   c) 95 : 92 d) (3 · 9)2
   e)  f) 7-3
   g)  h) 
   i)  j) 34 · 32 · 310
     2. 
       Descomponer en forma de producto de potencias:
       ----------------------------------------------
   a) 65 b) 79
   c) 95 d) 32
   e) 86 f) 74
     3. 
       Descomponer en forma de cociente de potencias:
       ----------------------------------------------
   a) 63 b) 5
   c) 25 d) 92
   e) 30 f) 74
     4. 
       Transforma expresando la solución en forma de potencia:
       -------------------------------------------------------
   a) 63 · 43 b) 54 · 34
   c) 45 · 65 · 35 d) 22 : 72
   e) 38 · 98 f) 76 · 26 · 46
   g) 43 : 73 h) 35 : 95
     5. 
       Calcula:
       --------
   a)  b) 
   c)  d) 
     6. 
       Calcula:
       --------
   a)  b) 
   c)  d) 
   e)  f) 
   g)  h) 
   i)  j) 
   I.3 Divisibilidad
   Múltiplos y divisores de un número
   ----------------------------------
   Son múltiplos de un número natural todos los que se obtienen
   multiplicando ese número por cero o por los números naturales.
   Son múltiplos de 7, por ejemplo: 0, 7, 14, 21, ...
   Un número es divisor de otro si al dividir el segundo por el primero,
   la división es exacta. Por ejemplo, 2 es divisor de 10 porque 10 : 2 =
   5 ; división exacta.
   Criterios de divisibilidad
   --------------------------
   Por 2: Un número es divisible por 2 si la cifra de la unidades es 0 o
   par. Ej. 20, 48, ...
   Por 3: Un número es divisible por 3 si la suma de sus cifras es
   múltiplo de 3. Ej. 3, 12, 48, ...
   Por 5: Un número es divisible por 5 si la cifra de la unidades es 0 ó
   5. Ej. 10, 25, ...
   Por 11: Un número es divisible por 11 si la diferencia entre las sumas
   de las cifras que ocupan al lugar par y el lugar impar es múltiplo de
   11. Ej. 1.384.856;
    1+8+8+6 = 23
   3+4+5 = 12
   23 – 12 = 11
   
   El número 1.0284.856 es divisible por 11
   Números primos y números compuestos
   -----------------------------------
   Un número es primo si sólo es divisible por él mismo y por la unidad.
   Ej. 2, 5, 7, ...
   Un número es compuesto si no es primo, o sea, si tiene algún divisor
   distinto de él y de la unidad.
   Ej. 4, 9, 12, ...
   Dos números son primos entre sí, si sólo tienen de divisor común la
   unidad. Ej. El 9 y el 10.
   Descomponer un número en factores primos
   ----------------------------------------
   Todo número natural se puede descomponer en factores, pudiendo ser
   éstos primos o compuestos. Descomponer un número en factores primos es
   expresarlo como producto de números primos.
   El método es el siguiente:
    Se divide dicho número por el primer número primo que sea divisor de
   él. Se realiza la misma operación con los cocientes resultantes hasta
   llegar a una división de cociente igual a 1.
    La descomposición factorial será el producto de los divisores de
   dichas operaciones.
   Ej. 90 : 2 = 45 → 45 : 3 = 15 → 15 : 3 = 5 → 5 : 5 = 1
   90 = 2 . 32 . 5
   Máximo común divisor y mínimo común múltiplo
   --------------------------------------------
   El máximo común divisor de varios números es el mayor divisor común de
   dichos números. Para calcularlo se realiza el producto de los factores
   primos comunes elevados al menor exponente.
   Ejemplo: el m.c.d. de 48 y 180 es 12.
    
   48 2 180 2 48 = 24·3
   24 2 90 2 180 = 22·32·5
   12 2 45 3
   6 2 15 3 m.c.d. (48,180)=22·3=12
   3 3 5 5
   1 1
   Si varios números no tienen divisores comunes, el máximo común divisor
   es 1.
   Varios números que tienen de m.c.d. el 1 son primos entre sí. Ej. el
   10 y el 9 son primos entre sí ya que su m.c.d. es 1.
   El mínimo común múltiplo es el menor múltiplo común de dichos números.
   Para calcularlo se realiza el producto de los factores comunes y no
   comunes elevados al mayor exponente.
   El m.c.m. de 48 y 180 es 720
   m.c.m.(48,60)=24·32·5=720
   El m.c.m. es igual o mayor que el mayor de los números dados.
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